
Algèbre 43 – Exemples de parties génératrices d’un groupe

1. Groupes abéliens de type fini

Résultats fondamentaux.

Théorème de la base adaptée.

Le problème de Burnside est vrai dans le cas d’un groupe
abélien de type fini et d’exposant fini.

Groupes monogènes et applications arithmétiques.

Racines primitives de l’unité et polynômes cy-
clotomiques.

Un exemple en théorie des nombres : le groupe
des classes d’idéaux.
−→ Théorème de Carliz

2. Exemples de groupes non abéliens finis

Groupe symétrique.

Groupes d’isométries.

Rotation en dimension 2 et groupe diedral.

Rotations en dimension 3.
−→ Simplicité de SO(3)

3. Exemples dans le groupe linéaire

Théorème de Burnside-Schur.
−→ Théorème de Schur

Dilatations et transvections.

Générateurs de O(n) et SO(n).

Sur le groupe modulaire.
−→ Action de PSL2(Z) sur le demi-plan de Poincaré

Développements

Théorème de Carlitz.

Simplicité de SO(3).

Théorème de Schur.

Action de PSL2(Z).
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[6] J.-E. Rombaldi, Thèmes pour l’agrégation de mathématiques,
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