
Exemples de parties denses. Applications

1 Généralités

– Définitions, Q dense dans R, les matrices diagonalisables denses dans les
matrices.

– Espaces séparables : définition, propriété sur B′ avec σ(E′, E) [3], [2] pour
Banach-Alaoglu, diagonalisabilité, des opérateurs compacts auto-adjoints.
Tout hilbert séparable est isomorphe à l2 [3].

– Espaces complets : prolongment uniformément continu (Application : dé-
fintion de l’intégrale de Riemann) [6], Baire et Banach-Steinhaus [3] et
fonction dérivables nullepart dense dans les continues. (où ?), Notion de
complété d’un espace [6].

2 Le cas réel

– Q dense dans R nombre dyadiques, unique automorphisme, sous groupe
de R.

– Application en analyse : lemme de Tietze-Urysohn et prolongement de
Tietze [1] [9].

– Application en probas : Inégalités de Doob, la dénombrabilité de Q donne
de la mesurabilité, Á COMPLÉTER [7]

– Suites équiréparties : [5]

3 Espaces fonctionnels

– Polynomes et fonctions continues
– Stone-Weierstrass [4] (cas réels et cas complexe, Weierstrass, cas réels

et cas trigo, théorème de Müntz.[6]
– Résultats plus constructifs : Théorème de Féjèr , polynômes de Bern-

stein [6]
– Espaces Lp

– Séparabilités, densités de Cc, de C∞c , [9], application à la transformé de
Fourrier dans L2

– ConvolutionL1 ? L2 [8] VÉRIFIFIER !
– Théorème de Lebesgue [2]
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