Applications linéaires continues entre espaces
vectoriels normés. Exemples et applications

k=RouC

1 Généralités
— Définition, caractérisation de la continuité, contre exemple[4]
— Norme |||.|||, Application & I —w si |||ul]| < 1. [4][3]
— Cas de la dimension finie : toutes les normes sont équivalentes, théoreme
de Riesz, toutes les applications linéaires sont continues[4]

2 Formes Linéaires

— Définition, critere de continuité [3]

— | Théoreme de Hahn-Banach analytique |, limite de Banach, cas de sous es-

pace vectoriel dense[7]

— Théoreme de Hahn-Banach géométrique[2], hyperplan d’appui, | théoréme de Krein-Millmann Hl]

— Théoreme de Banach-Alaoglu-Bourbaki + point fixe[5]

3 Le cas des Banachs

- ’Lemme de Baire et théoréme de Banach Steinhaus‘ et les corollaires du
2]

— Application ouverte et ses corollaires [2], graphe fermé, ’ théoreme de Grothendieck ‘[6]

— Prolongementdes fonction linéaire, application :’ TRansformé de Fourier dans L? ‘
[7]

4 Le cas des Hilbert

— Théoréme de représentation de Riesz, théoréme de Lax-Milgram|2]
— Application : Sturm-Liouville et diagonalisation des opérateurs compact
autoadjoint [2]
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