
Espaces Lp, 1 ≤ p ≤ ∞

1 Présentation des Lp

– Définition de Lp, Lp, L∞, L∞, en remarque, on identifie... [3]
– Hölder, Minkowski, TCD, Riesz-Fischer [3]
– Densité des fonction en escalier, des continues à support compacts, des
C∞ à support compact, inégalité de Hardy, séparabilité de Lp, pas de L∞.
[3, 1]

2 Relation entre les Lp

– Dualité : théorème de représentation de Riesz [1], Lp est reflexif (ou pas)
, L1 n’est pas un dual [7]

– Inclusion Lp1 ⊂ Lp2 [6], théorème de Grothendieck [5]

3 Le cas L2

– Hilbert, produit scalaire, projection, minimisation... [1]
– Transformée de Fourrier dans L2 [6], vecteurs propres de la transformée de Fourrier.

4 Martingales et Lp

– définition d’uniforméménet intégrable, de martingales fermé... [4]
– Convergence dans L1, dans Lp, [2, 4]
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[5] W. Rudin. Analyse fonctionnelle. Ediscience international, 1995.
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