
Convergence des séries entières, propriétés de la

somme, exemples et applications.

1 Rayon de convergence, opérations sur les séries entières

– Définition du rayon de convergence, lemme d’Abel, détermination pra-
tiques : d’Alembert, Cauchy, Hadamard, comparaison des suites, dessin
[7][4]

– Opérations : addition, produit de Cauchy, produit d’Hadamard, exemples
[4][7]

2 Comportement sur le disque ouvert

– Continuité, zéros isolés. [4]
– Dérivabilité, analycité, fonctions DSE, an = f(n)(0)

n! , CNS d’analycité, théo-
rème de Bernstein [4][1], exemple : tangente [3]

– Formule de Cauchy, de Parseval (Gützner), Liouville, [1] [4]

3 Comportement au voisinage du cercle

– Exemple : tout peut se passer : [1] et références de [8].
– Théorème d’Abel non tangentiel (et radial) [1] et théorème taubérien fort

(et faible) [4], emxple de ln(2).
– Points réguliers, points singuliers, coupure, lacune d’Hadamard, théorème

de Steinhaus, série à coefficients positifs [1].

4 Application des séries entières

– Dénombrement : partitions de n, nombre de dérangement, nombre de so-
lution des équations diophantiennes [2] [3]

– Équations différentielles : principe et problème de Sturm [1]
– Probabilité : fonctions génératrices : variable aléatoire discrètes , exemple,

processus de Galton-Watson [5] [6]
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1


