
Analyse 44 – Fonctions d’une variable complexe, holomorphie. Exemples et
applications

On note Ω un domaine de C et ∆ = D(0, 1).

1. Généralités sur les fonctions
holomorphes

1.1. Caractérisations.

1.2. Formule de Cauchy et analyticité.

1.3. Théorèmes fondamentaux.

2. Singularités et prolongement
analytique

2.1. Singularités.

2.2. Théorème d’holommorphie sous l’intégrale.
−→ Prolongement analytique de la fonction ζ

3. L’espace H(Ω)

3.1. L’espace métrique H(Ω).

3.2. Théorème de Weierstrass sur C.

3.3. Espace de Bergman.
−→ Noyau de Bergman

4. Applications conformes

4.1. Définitions et lemme de Schwarz.

4.2. Représentation conforme et exemples.
−→ Théorème de représentation conforme

4.3. Homographies.

Développements

Prolongement de la fonction ζ.

Noyau de Bergman.

Théorème de représentation conforme.
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[4] H. Queffélec et C. Zuily, Éléments d’analyse pour l’agrégation,

Dunod, 2002.


