
Base hilbertiennes, exemples et applications

1 Généralités

– Définitions : système orthonormée, procédé de Schmidt, base hilbertienne,
Bessel, PArseval, coefficient de Fourier, isomorphisme avec l2(N), exemples
[6], cas non séparable [2][6]

– Remarque en dimension finie : les bases hilbertiennes sont de vrai bases,
bases de vecteur propre pour les endomorphisme autoadjoints, matrice de
Gram

[5]

2 Espace L2

– Séries de Fourier : (einx)n∈x, problèmes avec les fonctions continues. Théorème de Féjèr ,
conséquences, applications, autre théo similaire avec des hypothèses bi-
zares, π2/6[7][5]

– Polynômes orthogonaux : trucs généraux : poids racines etc... [3], Théo-
rème de Müntz [6][5], exemples : Legendre Hardy Laguerre etTchebitchef
[3][6], vecteurs propres de la TF dans L2 [4]

– Rademacher et utilisation en probas [6]

3 Autres utilisations

– Noyaux de Bergman [1]
– Opérateur compacts, applications aux équations différentielles [6][2], prblème de Dirichlet

pour l’équation de la chaleur [8]
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